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ΘΕΜΑ 1

1. Για δύο μιγαδικούς αριθμούς z1 και z − 2 να αποδείξετε ότι

|z1 + z2|2 + |z1 − z2|2 = 2 |z1|2 + 2 |z2|2

2. ΄Εστω C ο κύκλος με κέντρο την αρχή των αξόνων και ακτίνα 1. Υποθέ-
τουμε ότι η εικόνα του w ανήκει στον C και ότι για τον μιγαδικό αριθμό
u ισχύει

|u+ w|2 + |u− w|2 = 4.

Να αποδείξετε ότι και η εικόνα του u ανήκει στον C.

ΘΕΜΑ 2

1. ΄Εστω ο μιγαδικός αριθμός z με z ̸= 0. Να δείξετε ότι ο z
z̄
+ z̄

z
είναι

πραγματικός αριθμός και ότι −2 ≤ z
z̄
+ z̄

z
≤ 2.

2. ΄Εστω α ∈ [−2, 2]. Να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο των εικόνων των
μιγαδικών z ̸= 0 για τους οποίους ισχύει:

z

z̄
+

z̄

z
= α
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