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ΘΕΜΑ 1

Δίνεται η συνάρτηση

φ (x) =
x−

√
x2 + 1

x−
√
x2 − 1

.

Βρείτε τα όρια:

1. lim
x→+∞

φ (x)

2. lim
x→−∞

(φ ◦ φ) (x)

ΘΕΜΑ 2

Οι συναρτήσεις f , g είναι ορισμένες και συνεχείς στο [0, 1] και πληρούν τις
σχέσεις

f(0) < g(0) και f(1) > g(1)

1. Να αποδείξετε ότι υπάρχει ένα τουλάχιστον ξ ∈ [0, 1] ώστε f(ξ) = g(ξ).

2. Δίνεται επιπλέον ότι οι f , g είναι γνησίως μονότονες και η g ◦ f είναι
γνησίως ϕθίνουσα. Να αποδείξετε ότι το ξ του ερωτήματος 1. είναι
μοναδικό.
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