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ΖΗΤΗΜΑ 1

΄Ενας κολυμβητής Κ βρίσκεται στη θάλασσα 100ft μακριά από το πλησιέστερο
σημείο Α μιας ευθύγραμμης ακτής, ενώ το σπίτι του Σ βρίσκεται 300ft μακρυά
από το σημείο Α. Υποθέτουμε ότι ο κολυμβητής μπορεί να κολυμβήσει με ταχύτητα
3ft/s και να τρέξει στην ακτή με ταχύτητα 5ft/s.

1. (αʹ) Να αποδείξετε οτι για να διανύσει τη διαδρομή ΚΜΣ του διπλανού
σχήματος χρειάζεται χρόνο
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(βʹ) Για ποια τιμή του x ο κολυμβητής θα χρειαστεί το λιγότερο δυνατό
χρόνο για να φθάσει στο σπίτι του·

2. Να αποδείξετε ότι η διαφορά των χρόνων που απαιτούνται για δύο οποιεσδή-
ποτε διαδρομές ΚΜΣ που μπορεί να πραγματοποιήσει ο κολυμβητής (το Μ
μεταξύ των Α, Σ) δεν υπερβαίνει τα 19sec.

ΖΗΤΗΜΑ 2

΄Εστω f μια συνάρτηση, δυο φορές παραγωγίσιμη στο [−2, 2] , για την οποία ισχύει

f2(x)− 2f(x) + x2 − 3 = 0.

1. Να αποδείξετε ότι η f δεν έχει σημεία καμπής.

2. (αʹ) Να αποδείξετε ότι δεν υπάρχουν x1, x2 ∈ (−2, 2) με x1 6= x2ώστε
οι εφαπτομένες της Cf στα σημεία της με τετμημένες x1, x2 να είναι
παράλληλες.

(βʹ) Υποθέτουμε ότι f(0) = 3. Να αποδείξετε ότι

f (x) = 1 +
√

4− x2, για κάθε x ∈ [−2, 2] .
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