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ΖΗΤΗΜΑ 1

Δίνονται οι μιγαδικοί αριθμοί:

z1 = −2 − i, z2 = 4 + 2i

1. Να υπολογίσετε την παράσταση A = |z1z̄2 + z2|.

5 Μοναδες

2. Να αποδείξετε ότι ο αριθμός

(z1 + z2)
2008 + (z̄1 + z̄2)

2008

είναι πραγματικός.

10 Μοναδες

3. Να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο της εικόνας του μιγαδικού αριθμού z για τον
οποίο ισχύει:

|z − z1| = 2 |z − z2|

10 Μοναδες

ΖΗΤΗΜΑ 2

Δίνονται οι συναρτήσεις

f (x) = 1 − ln x και g (x) =
ex

1 + ex

1. Ορίσετε την συνάρτηση f + g.

5 Μοναδες

2. Να αποδείξετε ότι η g είναι 1-1.

5 Μοναδες

3. Να βρείτε την συνάρτηση g−1.

5 Μονάδες

1



4. Να ορίσετε την συνάρτηση g−1 ◦ f .

5 Μονάδες

5. Να βρείτε τις τιμές του x για τις οποίες η γραφική παράσταση της g−1 ◦ f
βρίσκεται πάνω από τον άξονα x′x.

5 Μοναδες

ΖΗΤΗΜΑ 3

΄Εστω η συνάρτηση f : [0, +∞) → R με

f (x) =
{ √

x 0 ≤ x ≤ 1
|x − 2| √x x > 1

1. Να μελετήσετε ως προς τη συνέχεια την f .

10 Μοναδες

2. Να βρείτε την παράγωγο της f .

10 Μοναδες

3. Να βρείτε το όριο:

lim
x→+∞

(
f (x) + f

(
1
x

))

5 Μοναδες

ΖΗΤΗΜΑ 4

Δίνεται η συνάρτηση ϕ : (0, +∞] → R με

ϕ (x) = ex − 1
2
√

x

1. Να αποδείξετε ότι η ϕ είναι γνησίως αύξουσα.

5 Μοναδες

2. Να βρείτε το σύνολο τιμών της ϕ.

5 Μοναδες

3. Να αποδείξετε ότι η ϕ έχει μοναδική ρίζα.

5 Μοναδες

4. Θεωρούμε τις συναρτήσεις

f (x) = ex και g (x) =
√

x

Να αποδείξετε ότι υπάρχει σημείο A της Cf και σημείο B της Cg ώστε οι
εφαπτόμενες των Cf , Cg στα A, B να είναι παράλληλες.

10 Μοναδες
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